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Fliggvények — Felvételi

Fuggvenyek 01 2012 _elso_07 y
Az abran lathat6 ki kor kozéppontja
az A(3; 7) pont, a ko kor kdzéppontja
a B(5; 3) pont. Mindkét kor sugara 5
egyseg.

a) Rajzolj be az abraba egy olyan
vektort, amely az origdbol indul, és
amellyel a ki kort eltolva a ko kort
kapjuk! .

A vektorokkal nem fogunk a kozponti 1
felvételin talalkozni. Ennek ellenére T
J61j6n a megoldas:

Ez a vektor egyenl6 azzal a vektorral,

amely a korok kozéppontjait, azaz az A pontot a B ponttal sszekoti. A vektor A pontjabol
kettSt jobbra, majd négyet lefelé 1épve ériink a B pontba. igy az ugyanekkora nagysagu és
ugyanolyan iranyt vektor, mint amit keresiink. Tehat az origdébol elindulva is kettot jobbra és

utana négyet lefelé kell mozogni, hogy megkapjuk a keresett vektort.

b) Add meg annak a C pontnak a koordinatait, amelyre a k1 kort tiikkrozve a ko kort kapjuk!
A keresett C pont a korok kozéppontjait 6sszekotd szakasz felez6pontja lesz.

C(4:5)

c¢) Rajzold be az abraba azt az e egyenest, amelyre a ky kort tiikrozve a ko kort kapjuk!

Ez az egyenes athalad a két kor k6z0s pontjain, hiszen ezek a tengelyes tiikrozés soran

fixpontok.
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d) — e) Add meg annak a linearis fiiggvénynek a képletét, amelynek a grafikonja az altalad
elébb berajzolt e egyenes!

Az e egyenes az y tengelyt a (0;3) pontban metszi, ezért ab = 3. (Linearis fliggvények
altalanos képlete: f(x) = mx + b.)

A fliggvény meredeksége pedig %

1
f(x)=§x+3

Fuggvenyek 02 2015 elso_06
Az alabbi abran (jobbra) egy f-fel jelolt egyenesnek csak egy szakaszat abrazoltuk.
a) AP ésazRpontazf by
egyenesen helyezkedik el.
Hatarozd meg ennek a két
pontnak a hidnyzo6 koordinatait!

T

P(4;...) R(...;2,5)

AP (4;  )pontelsé koordinataja 4, azaz X = 4, az X tengelyen a 4 helytdl felfelé, a
fliggvény grafikonjanak irdnyaban haladva megkeressiik a P pontot a grafikonon. Ezutan
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ennek a pontnak leolvassuk a méasodik koordinatajat, azaz a P pontbol kiindulva vizszintesen
(az x tengellyel parhuzamosan) haladunk az y tengely felé.

“."

ERN

| 4 \‘:

A P pont koordinatai tehat: (4 ;5)

AzR (__ ;2,5)esetében az y tengelynél keressiik meg a 2,5 — 6t, mert ez a masodik
koordinata. Ebbdl a pontbol egy egyenes mentén (x tengellyel parhuzamosan haladva)
megkeressiik a grafikonon az R pontot.

“.‘.

RN

2,5

. 3 \

Az R pontbol merdleges haladva az x tengelyen a 9 helyre érkeziink, igy az
R pont koordinatai: (9 ;2,5).
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b) Dontsd el, hogy az f egyenes alatt, fol6tt, vagy az f egyenesen helyezkednek-e el az alabbi
pontok!

, alatta folotte rajta
Irj X-et a tablazat megfeleld
mezdibe! K(-811)
)
2
M(22;-1)

Egyszerlibb (gyorsabb) megoldas:
Az egyenest meghosszabbitva az elsé pontot (K -t) azonnal megtalaljuk a grafikonon.
A masodik (L pontot) is be tudjuk rajzolni a koordinata-rendszerbe, igy lathato, hogy L az

egyenes alatt van.

-‘.
= 11
" P
f
2k .
: 1§ X
-8 do 111l 9 I [
5‘ \
§=2,5

Az M pont esetében megkeressiik, hogy az egyenes hol veszi fel a — 1 értéket (X = 16 helyen)
¢és tudjuk, hogy ez az egyenes mint fiiggvény csokkend, ezért jobbra haladva x = 22 helyen

biztosan kisebb értéket fog felvenni, mint — 1. Tehat M pont az egyenes felett lesz.

alatta folotte rajta
K(-8:11) X
5
M(22;-1) X
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Egy sokkal idéigényesebb megoldasi mod:
Ennél a feladatnal meg lehetne hatarozni az f egyenes hozzarendelési szabalyat az egyenes
grafikonja alapjan is. Mivel az f egyenes az y tengelyt a 7 helyen metszi, azértab = 7.

ebbdl a pontbdl 2 — t jobbra haladva és egyet lefelé jutunk el a kdvetkezo racspontig, ezért a
fliggvény meredeksége (m) — % Igy az f egyenesnek, mint egy lineéris fiiggvény

grafikonjanak a hozzéarendelési szabalya:
f(x) = mx + b alapjan: f(x) = —%x + 7.
(Az f(x) =mx + b és azy = mx + b irdsmod egyenértekil.)

Ekkor a megadott pontok elsé koordinatait behelyettesitve a képletbe ellendrizni tudjuk, hogy
a kapott eredmény kisebb, nagyobb vagy egyenl6 — e a pontok masodik koordinatajaval. Ha
kisebb, akkor a pont az egyenes f616tt lesz, ha nagyobb, akkor a pont a fliggvény grafikonja

(egyenes) alatt lesz.

K (—8; 11) pont esetében:
1 1
flx) = —5Xx + 7=—E(—8)+7=4+7=11

Tehat ez a pont rajta van az egyenesen.
5 .
L (E ; 5) pont esetében:

(x) = ! + 7= 15+7— 5+7— 5+28—23>5
fR)= —gx +7=—g ¥ 7=—g+7=—2+=7

Tehat ez a pont az f egyenes alatt van.

M (22; —1) pont esetében:
1 1
fx) = —5X + 7=—E-22+7=—11+7=—4<—1

Tehat ez a pont az f egyenes f616tt van.

magyarmatekfelveteli.hu 5



.& magyarmatekfelveteli.hu

Fuggvenyek 03 2017 _elso 08

Karikézd be annak a kifejezésnek, illetve szamnak a betiijelét, amellyel az egyes allitasok

igazak lesznek!

Az alabbiak koziil x — %x — 1 fiiggvény grafikonjan 1évo pont koordinatai:

(A) (1;2) (B) (4: 1)

€ (2 1)

(D) (5:3)

Az x - %x — 1 ugyanazt jelenti, mintaz f(x) = %x —1lvagyazy = %x -1
Egy pont esetében a koordinatak (x; y) igy is atirhatok:
(x; £(x)) vagy (x ;% X — 1). Tehat a megadott pontok elsé koordinatait behelyettesitve x

helyére ki kell szamolni % x — 1 értékét. Ha az megegyezik a pont masodik koordinatajaval,

akkor a pont rajta van a fliggvény grafikonjan. Ha szerencsénk van, akkor elsdre eltalaljuk a

keresett pontot, ekkor a tobbi pontnal mar nemsziikséges kiszamitani a helyettesitési értéket,

hiszen csak egy jo megoldas van, idénk pedig kevés.

Tablazatba foglalva a szamitasokat:

Megadott pont Behelyettesités Konklzié
(A) (1; 2) 1, 4.1 ~3 # 2, ezért ez a pont
nincs rajta a grafikonon.
o bt G
©) (@2 1) % 2_1=0 (r)a;alé ZZer;ti;gnaO[r)](.)nt nincs
oe
Megoldas:
A) (1;2) 4i 1) ©)(2:1) (D) (5: 3)

magyarmatekfelveteli.hu




.& magyarmatekfelveteli.hu

Fuggvenyek 04 2018 elso 08

Minden kérdés utan karikdzd be a helyes valasz betiijelét!
a) Az alabbiak koziil melyik fiiggvény grafikonjan van rajta a (3; 5) pont?

(A)xl—>lx+l (B)xn—>lx+E (C)xl—>lx+E (D)xn—>lx+Z
2 2 2 2 2 2 2 2

Az x » ax + b ugyanazt jelenti, mintaz f(x) = ax + b vagyazy = ax + b.

(Az ,,a” helyett irhat6 ,,m” is, ekkor utalunk a meredekségre, ami az x egyiitthatdja az

egyenletben.)

A (3;5) pont esetében a koordinatak a kovetkezot jelentik:

elso koordinata: 3

masodik koordinata: 5

x =3 f3) =5
x =3 y =5
x =3 35

Tehat a megadott hozzarendelések esetében x helyére be kell helyettesiteni a 3 — at. Ki kell

szamolni a helyettesitési értékeket és le kell ellendrizni, hogy ezek az értékek egyenloek — e a

megadott pont masodik koordinatajaval, azaz 5 — tel.

Ha szerencsénk van, akkor elsdre eltalaljuk a keresett hozzarendelést, ekkor a tobbi

hozzarendelési szabalynal mar nemsziikséges kiszdmitani a helyettesitési értéket, hiszen csak

egy j6 megoldas van, idonk pedig kevés.

Tablazatba foglalva a szamitasokat:

Hozzarendelési szabaly Behelyettesités (x = 3) Konklizi6
2 # 5,ezérta (3;5) pont
1 1 1 1 4 .
(A)xl—>5x+5 —.34—===2 nem ezen a grafikon van
2 2 2 rajta.
3 # 5,ezérta (3;5) pont
1 3 1 3 6 .
(B)x|—>5x+z —.34+—=—=3 nem ezen a grafikon van
2 2 2 rajta.
4 # 5, ezérta (3;5) pont
1 5 1 5 8 .
(C)x|—>5x+z —.34+—==—=4 nem ezen a grafikon van
2 2 rajta.
Itt megkaptuk a pont
1 7 1 7 10 masodik koordinatajat,
(D)xl—>2x+2 2 3+§_7_5 zérta (3;5) pont ezen a
grafikon van rajta.

(A)xr—>lx+l (B)xn—>lx+3 (C)xl—>lx+E X|—>lx+z
2 2 2 2 2 2 2 2
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Fuggvenyek 05 2018 masodik_08
Minden kérdés utan karikdzd be a helyes valasz betiijelét!

. . 6 .
Melyik pont van rajtaaz f (x) = ~+ 2 fliggvény grafikonjan?

(A) (3;5) (B) (2;6)

(C) (0.5; 14)

o ()

Az a pont van rajta a megadott fliggvény grafikonjan, amelynek elsé koordinatajat

behelyettesitve az x helyére a fliggvény képletében, a fliggvényértéknek megkapjuk a pont

masodik koordinatajat.

(Erdemes itt talan hatulrol kezdeni a probalkozast (D aztan C, ...), mivel csak egy megoldas

van, ha azt megtalaltuk nem kell tovabb szamolnunk. Eddigi években a hatulrol kezdést

kifizetddd volt, hamarabb réleltiink a megoldasra.)

A szamitasainkat tablazatba foglalva:

6
=6:05=60:5=12
G5 )

Megadott pont Az adott x behelyettesitése a Konkluzio6
6
-+ 2 -be.
X
) 6 4 # 5, ezért ez a pont nincs
(A) 3:9) 3t 2=2+42=4 rajta az f(x) grafikonjan.
) 6 5 # 6, ezért ez a pont nincs
(B)(2:6) St2=3+2=5 rajta az f(x) grafikonjan.
6
—+2=12+2=14 Itt egyezik a pont masodik
0,5 koordinataja a helyettesitési
(C) (0,5; 14)

értékkel, ezért ez a pont rajta
az f(x) grafikonjan.

o ()

+2=36+2=38

Il
(o))
N -

SN Lol NN NJSNCN
Il
o
=l o
Il
w
>

38 # 3, ezért ez a pont nincs
rajta az f(x) grafikonjan.

(A) (3;5) (B) (2;6)

A
H
o
j

©

o ()
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Fuggvenyek 06 2021 harmadik 06

Az ABCD deltoid tiikortengelye a DB atloegyenes. A deltoid harom csticsanak koordinatai:
A(2; 10), B(4; 2) és D(4; 12).

a-b) Rajzold be az ABCD deltoidot az alabbi koordinata-rendszerbe!

F 3

Y

==

un

(U
v =

Rajzoljuk be a harom megadott pontot és a DB atloegyenesét, t tiikortengelyt, a koordinata-
rendszerbe.

“y t
12 D
o A
5
- =t i
A
t b -
12 | 45 10 ]
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¢) Add meg a deltoid negyedik csucspontjanak koordinatait!
Tiikrozziik az A pontot t -re, ez lesz a C pont. Kossiik 0ssze a pontokat, igy megkapjuk az

ABCD deltoidot.

L B

10

C(6;10)

d-e) Hany teriiletegység az ABCD deltoid teriilete?

(Egy teriiletegységnyi teriileti az egységnyi oldalhosszlisagl négyzet.)
Vélaszodat szamitassal vagy rajzzal indokold!

Elsé megoldas: o t

Egészitsiik ki egy téglalappd a | 12_! ul [ Iol le
deltoidot, ekkor a deltoid : [ N N ¢

teriilete ennek a téglalap L "
teriiletének éppen a fele lesz. | [ 1] | f 10 egy.ség
(Ugyanannyi €s ugyanolyan N B 73

két-két haromszogbdl all a

deltoid, mint a deltoidot ! T T 12T TE F

-
ey
o
oQ
"3
Dr
b 00

téglalappa kiegészitd rész.

A deltoid teriilete igy Tapcp aeitoia = TercH téglalap * 2 = (4-10) : 2 = 20 teriiletegység.
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Az ABCD deltoid tertilete 20 teriiletegység.

Masodik megoldas:

A deltoid teriilete kiszamithatd a Tyeir0ia = ez—f képlet segitségével, azaz a deltoid atldinak

hosszat 0ssze kell szorozni, majd a szorzatot elosztani kettdvel.

1214 /\
104 c

ff 10 egység

ef _ 4-10

Tdeltoid = o T T, = 20 teriiletegység.

Az ABCD deltoid tertiilete 20 teriiletegység.

Fuggvenyek 07 2022 _masodik_07_b

Minden kérdés utan karikazd be az egyetlen helyes valasz bettijelét!
b) Adott két linearis fliggvény hozzarendelési szabalya.

e y=3x-5 f: y=-2x+10

Melyik fiiggvény egyenesén van rajta a P (3; 4) pont?

(A) Csak az e fiiggvény egyenesén, de az f fliggvény egyenesén nem.
(B) Csak az f fiiggvény egyenesén, de az e fliggvény egyenesén nem.

(C) Egyik fiiggvény egyenesén sincs rajta.

magyarmatekfelveteli.hu
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(D) A P pont az e fiiggvény és az f fiiggvény egyenesének k6zos pontja.

A P(3;4) pont els6 koordinataja az X, azaz x = 3.

A masik koordinatdja pedig y, azaz y = 4.

A P pont annak a fiiggvénynek az egyenesén van rajta, ahol x helyére beirva a 3 — at

eredményiil 4 — et kapunk.

A szamitasokat tablazatban osszefoglaljuk:

. Rajtavan —e a
Fuggveny fiiggvén
hozzarendelési Behelyettesités sgveny
szabélya egyenesén a P
pont?
e:y =3x-5 y=3-3-5=4 igen
fry=-2x + 10 y=-2:-3+10=-6+10=4 igen

Mivel mindkét fiiggvény egyenesén rajta van a két pont, ezért ebben a P(3; 4) pontban metszi
egymast a két egyenes. igy a helyes valasz a D.

Melyik fliggvény egyenesén van rajta a P (3; 4) pont?

(A) Csak az e fiiggvény egyenesén, de az f fliggvény egyenesén nem.

(B) Csak az f fiiggvény egyenesén, de az e fliggvény egyenesén nem.

(C) Egyik fiiggvény egyenesén sincs rajta.

A P pont az e fliggvény és az f fliggvény egyenesének kdzos pontja.
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